T — Option Mathématiques Expertes

01-04 Application détaillée - Les critéres de divisibilité

Un critére de divisibilité est une particularité permettant de déterminer si un entier est divisible par un autre.
Pour des commodités de raisonnement, on se limite ici aux entiers de 5 chiffres.
On notera A = 0403020100 le nombre égal a A = 4,x10% + asx10% + a,x10% + a:x10 + ao.

e critere de divisibilité par2: A=0[2] <

e critére de divisibilité par3: A=0[3] <

e critere de divisibilité par4: A=0[4] <

e critere de divisibilité par7: A=0[7] <

e critére de divisibilité par 11: A=0[11] &
=

(=4

* critere de divisibilité par 13: A=0[13] &
f=—4
[ —4

=

e critere de divisibilité par 17:A=0[17] &
f=4
(=4
=

(=4

mat

04x10% + a3x103 + 0,%x10% + @1x10 + ao = 0 [2]

Qo = 0 [2]

04%x10% + a3x103 + 0,%x10% + a1x10 + ao = 0 [3]
9999a,4 + a4+ 999as + as + 994, + A, + 9a1 + a1 + a0 = 0 [3]

a4+03+az+a1+0050[3]

04%x10% + a3x103 + 0,%x10% + a1x10 + ao = 0 [4]

a:x10 + ao = 0 [4]

G4X104 + C73X103 + az><102 +ax10+a0=0 [7]
(04%x103% + a3x10% + a,x10 + a1)x10 + 0o = 0 [7]
((74><103 + ag><102 + a,x10 + 01))(50 + 500 = 0 [7]

(04%103% + a3x10% + a,x10 + aq) + 500 = 0 [7]

a4x10% + a3x103 + a,x10% + 0,10 + ao = 0 [11]
9999a,4 + a4+ 1001as - as +99a, + a, + 11a: — a1 + 0o =0 [11]

04—G3+02—(]1+0050[11]

04x10* + a3x10® + a,x10% + a;x10 + ao = 0 [13]
(04x103% + a3x10% + a,x10 + a1)x10 + ao = 0 [13]
(04x103% + a3x10% + ;%10 + a1)x40 + 400 = 0 [13]
(04%x103% + a3x10% + a,x10 + aq) + 4a0 = 0 [13]

asx10* + a3x103% + 0,%x10% + a1x10 + ao = 0 [17]
(04x103% + a3x10% + a,x10 + a1)x10 + ao = 0 [17]
(02%103 + a3x10% + a,x10 + 04)x120 + 1200 =0 [17]
(04%x103% + a3x10% + a,x10 + a1) + 1200 = 0 [17]
(a4x10% + a3x10% + a,x10 + 1) = 500 = 0 [17]



